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و ر��� ا� 	
��
 ا���م 

و ������ �دة �������و !�� ! � ��  �ت دام '���� أن أ$��آ	 !"���)�ا���
!�0 /�,ات، -,+�*  1� 2� ���
�إ�5 !�ه�� 
�ة ���3�ت -����
ا�:� ��
2 أن -�9حتا$7


� ا>
�اد ا�9;����,�=� ��.
=�?! ��د�� �د ��,ل �2 !�2 هAB ا����3�ت ����3 -��@ ����)1�!-�����(�G��9! H�!أ 

��G��I 2و 1J/أ)Kا��LM. (

�رات ا�:���Gو;
و ا�M:�ام -G;�,ا ��� أ/�5 

�2 ه, ا>/:�ذ � �� !,����ة:

�� ��� و��M( ا��TUاء ا���2 !����� 1969 �,ا����2 !,����ة ���=Wا�V) ا���!،*G :ا� 
��,��X! م����Y ا7� ZT�! �����دة 
�U - 5�*، 1985 /�� ا��,���J$ ���,ر�
 $�;� ا�;
�ت�)��م ر�
 1988 ،*]�^- 2��-Bة ا����� ا���ر/�/_� )��Mة و��( /���`U^- 
�ت�)���,�� ا�: G* ا���م ���ZTو 1992 /�� ا���X! د ا��آ:,ر,�,� 	/�b *��� 	/�G�! 
� أ$:1c ا�:�و) !��ر و��M( ا��;�د�� !�����J�� � � ,م�ذ ا���دة�� آ"/:��ت �)�. ا���

�ل�� �: �د�	 �
2 ��:�ر�Z ا>و�5 ا���,ات ��B ا�; � �
�ة راود-��=� ا�Bي ا�; � 

� ه,,�=��م��إM ا�9;���� ا>
�اد 
��Bو 1996  Y2 ذ��و ا� �و آ;�� !?+�ار أ$:1c أ�

�ر أو��Je 5تأن إ�b 5,�� إرادة�Xا�����3ه�و ا� 	b1 ر���J$ ,��� ��/ 2004 	'�J:�- 
��! Yل ذ���
. أ�iى ���3�تو أ
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ا������ ا��ا�!�
�,�-�:

��داً �����ً� ��� هـ ��� ����ً� ���ً� وَ ��
	 هـ��
	���ا)α،β( ا� �� )٠،١( �+*ه, ا�+* ا�(ي '��&
س:�0/��د�� .ط×ط ٢,6ع=١+٢ هـ

س:ا�/��د��( ) �;/: ���د��٢ع=١+٢ هـ Pell-Fermat 

����/٤:
س �+�� �����E�اد ا��Fا ��G/H� )س ��د'�)١+٢هـ �������� ��ود �G/H� ,م ه�� J��� )�6)نص���

:آ/� '0,
ص٠=٠ص ،١=αَ٢=٢+نص:ط∈ن∀وβنص-١+نص.

���4
:
N�O ,E�' ,���هـβوαَا��Hول ا� *Qأ 	هـ٢= � �'�S :�٦٠= إ.

β α β هـ α  هـ
٤ ٢٣ ٣ ٣٣ ٢ ٢
٦ ٣٥ ٢ ٣٤ ١ ٣
٦ ١ ٩ ٣٥ ٤ ٥

٥ ٣٧ ١٢ ٧٣ ٢ ٦
٦ ٣٧ ٨ ٣٨ ٣ ٧
٤ ٢٥ ٣ ٣٩ ١ ٨
٣ ١٩ ٦ ١٩ ٤٠ ١٠ 

٣ ١٠ ٤١ ٣٢٠ ٢٠٤٩ ١١ 
٢ ١٣ ٧ ٤٢ ٢ ١٢ 

١٣ ١٨٠ ٦٤٩ ٤٣ ٥٣١ ٣٤٨٢ 
٤ ١٥ ٤٤ ٣٠ ١٩٩ ١٤ 
٤ ٤٥ ٢٤ ١٦١ ١ ١٥ 

٣٥٨٨ ٢٤٣٣٥ ٨ ٣٣ ٤٦ ١٧ 
٧ ٤٨ ٤ ١٧ ٤٧ ١٨ 
٧ ١ ١٩ ٣٩ ١٧٠ ٤٨ 

٩ ٥٠ ١٤ ٩٩ ٢ ٢٠ 
٧ ٥٠ ٢١ ١٢ ٥٥ ٥١ 

٢٢ ٤٢ ١٩٧ ٥٢ ٩٠ ٦٤٩ 
٩١٠٠ ٦٦٢٤٩ ٥ ٢٤ ٥٣ ٢٣ 

٥ ٥٤ ٦٦ ٤٨٥ ١ ٢٤ 
٢٦ ١٠ ٥١ ٥٥ ١٢ ٨٩ 
٢ ١٥ ٥ ٢٦ ٥٦ ٢٧ 

٢٨ ٢٤ ١٢٧ ٥٧ ٢٠ ١٥١ 
٢٥٧٤ ١٩٦٠٣ ٩٨٠١ ٥٨ ١٨٢٠ ٢٩ 

٢ ١١ ٥٩ ٦٩ ٥٣٠ ٣٠ 
٤ ٣١ ١٥٢٠ ٦٠ ٣١ ٢٧٣ 

٣ ١٧ ٣٢ 
J��' 
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:��7ت 6��5
ك ��داً �����ً� S�� ���وم 	
��.

هـ/١ ك١–٢ك= إذا آ�ن ()α،β( 6`ن١℡ وَ ك١= ،(
 ...،٣،٨،١٥،٢٤=هـ:
9�ل

هـ/٢ ()α،β( 6`ن١+٢ك= إذا آ�ن =٢، )١+٢ك٢ك
 ...،٢،٥،١٠،١٧=هـ:
9�ل

()α،β( 6`ن٢–٢ك= هـ إذا آ�ن/٣ ك= ، )١–٢ك
 ...،٢،٧،١٤،٢٣=هـ:
9�ل

هـ/٤ ()α،β( 6`ن٢+٢ك= إذا آ�ن ك= ، )١+٢ك
 ...،٣،٦،١١،١٨=هـ:
9�ل

هـ/٥ ()α،β( 6`ن)١+ك(ك= إذا آ�ن )١+ك٢،٢=
 ...،٢،٦،١٢،٢٠=هـ:
9�ل
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